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ABSTRAK 

Ada beberapa metode  untuk mencari invers Drazin dari matriks singular, salah satunya adalah metode Leverrier 

Faddeev.  Pada makalah  ini akan dibahas bagaimana menentukan invers Drazin dari matriks singular 

menggunakan metode Levverrier Faddeev. Metode Levverrier Faddeev merupakan metode yang digunakan 

untuk menentukan invers suatu matriks singular maupun non singular dengan cara menyederhanakan 

perhitungan koefesien polinomial karakteristik dari suatu  matriks. Berdasarkan pembahasan tugas akhir ini 

dapat disimpulkan bahwa matriks singular juga mempunyai invers sama seperti matriks non singular.  

Katakunci: Invers Drazin, Levverrier Faddeev. 

 

ABSTRACT 
There are a few method for drazin Invere search of the singular matrix, one of them are leverrier faddeev 

method. This .paper discussion how to determine drazin Inverse of matrix singular use leverrier faddeev method, 

Leverrier Faddeev method constitute the method that is used to determine inverse of the singular matrix devel 

non singular by the way simplify computation of characteristic polynomial koefesien of a matrix. Based on the 

delibirations of the final project inconclusive that singular matrix have inverse same as non singular matrix.    

Keywords: Drazin Inverse, Leverrier Faddeev. 

 

PENDAHULUAN 
 Aljabar merupakan salah satu cabang ilmu yang membahas permasalahan pada bidang matematika, 

salah satunya adalah matriks. Matriks adalah bilangan-bilangan yang disusun dalam bentuk empat persegi 

panjang. Penyusunan bilangan-bilangan atau yang biasa disebut elemen-elemen dalam bentuk empat persegi 

panjang biasanya secara horizontal dan vertikal. Susunan bilangan-bilangan horizontal disebut baris dan susunan 

bilangan-bilangan vertikal disebut kolom dari suatu matriks, banyaknya baris dan banyaknya kolom suatu 

matriks disebut ukuran matriks. 

Matriks dengan ukuran     dikatakan mempunyai invers apabila matriks tersebut marupakan matriks 

nonsingular, atau dengan kata lain matriks tersebut memiliki determinan. Tetapi lain halnya dengan matriks 

singular yang membutuhkan sebuah invers matriks yang diperumum untuk mengetahui inversnya, dikarenakan 

determinan matriks tersebut adalah nol, dan invers matriks tersebut adalah invers Drazin. 

Invers Drazin merupakan suatu invers yang khusus digunakan untuk matriks singular yang 

dilambangkan dengan     Metode yang bisa digunakan untuk mencari invers Drazin beragam, seperti penelitian 

yang dilakukan oleh Lisnilwatil Khasanah dan Bambang Irawanto melalui jurnal yang berjudul ”Menentukan 

Invers Drazin dari Matriks Singular” tahun 2011 menggunakan metode bentuk kanonik jordan, tetapi masih ada 

metode lain yang bisa digunakan untuk menentukan invers Drazin, salah satunya adalah metode Leverrier 

Faddeev. Metode ini merupakan metode yang dimodifikasi khusus dari metode Leverrier oleh Faddeev untuk 

menentukan invers Drazin dengan cara menyederhanakan perhitungan koefesien polinomial karakteristik dari 

suatu matriks. 

 

METODE PENELITIAN 
Trace Matriks 

 Trace  matriks adalah jumlah elemen diagonal utama pada matriks bujur sangkar. Jika matriks   adalah 

matriks bujur sangkar (kuadrat) ukuran       maka trace   dinyatakan oleh      . 

Jika diketahui matriks   

   

   
       

   

 
   

 
 
 

   

 
   

       

  

Maka trace dari matriks   adalah: 
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Sehingga trace suatu matriks bujur sangkar adalah penjumlahan elemen-elemen pada diagonal utama dari 

matriks yang bersangkutan. 

 

Contoh : 

Diberikan matriks    
   
   
     

  

Tentukan Trace dari matriks (    

 

Penyelesaian: 

          

 

   

         

 

Matriks Singular 

  Jika   adalah matriks persegi dan         , maka   merupakan matriks singular atau non invertibel 

(tidak bisa dibalik). 

Contoh : 

Diberikan matriks    
   
   

  

Kemudian dicari determinannya                          

Karena determinan dari matriks tersebut adalah   maka matriks tersebut singular. 

 

Invers Drazin 

  Michael P Drazin diketahui sebagai seseorang yang pertama kali memperkenalkan Invers Drazin pada 

tahun 1958 dengan definisi sebagai berikut: 

 

Definisi 1 ( M. Catral, D.D Olesky and P.Van Den Drieesche, 2009):  Jika   matriks     suatu bilangan riil 

atau bilangan kompleks maka indeks   merupakan bilangan   sehingga                  . Maka Invers 

Drazin dari suatu matriks   yang dituliskan dengan   merupakan sebuah invers yang memenuhi: 

1.                 

2.           

3.           

dimana          . 

 

Metode Leverrier Faddeev 

  Metode  leverrier faddeev merupakan salah satu metode yang juga dapat digunakan untuk mencari suatu 

invers Drazin, selain dari metode bentuk kanonik Jordan. Penjelasan mengenai metode ini akan ditunjukkan 

dengan menggunakan matriks polinomial             dan dapat dilihat pada lemma dibawah ini: 

 

Lemma   Diberikan sebarang matriks polinomial     dan akan ditunjukkan bahwa: 

       det           
          

         
                            

 

             . 

Bukti: 

Diberikan matriks      

 
 
 
 
 
 
   

   

 
   

 
   

 
   

 
   

 
   

 
 

 

 

 
 
 
   

   

 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 

    
 
 
 
 
 

 

Kemudian akan menentukan          

Penyelesaian: 

                     



Jurnal Sains Matematika dan Statistika, Vol. I, No. 1, Januari 2015 

ISSN 2460 - 4542 

 

 

29 

 

       

 
 
 
 
 
 
     

   

 
   

 
   

 
     

 
   

 
   

 
 

 

 

 
 
 

     

   

 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 

      
 
 
 
 
 

 

                                  
                                      
                           

Terbukti bahwa               

 

  Sebelum mencari invers Drazin, terlebih dahulu mengetahui nilai  , yang mana nilai   didapat dari 

koefisen matriks, yang mana: 

Jika       maka        dan      

Dan juga diasumsikan 

                                    

Dengan       

Dari kasus         , invers Drazin untuk      diberikan dalam bentuk 

                  
                

    

Kemudian untuk kasus     dan     maka              

Diasumsikan              matriks polinomial, maka langkah untuk mencari invers Drazinnya adalah: 

Langkah Pertama: 

Carilah                                        dan serangkaian 

matrikspolinomial                    sebagai berikut: 

                                                                         

                                      
         

 
                                 

                                                                                                                           

                                    
         

 
                    

 

Langkah Kedua: 

Diberikan                                    

Untuk    dan invers Drazinnya adalah: 

                  
                

   . 

 

PEMBAHASAN DAN HASIL 
Diberikan matriks singular      sebagai berikut: 
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Tentukan invers Drazin dari matriks  menggunakan metode Leverrier Faddeev? 

                    

maka 
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1. Setelah menemukan nilai         , selanjutnya dicari nilai   untuk menentukan  invers Drazinnya, yang 

mana             
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2.  Mencari invers Drazinnya adalah : 
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KESIMPULAN 
  Berdasarkan pembahasan yang dilakukan  maka dapat disimpulkan bahwa matriks singular juga 

mempunyai invers sama halnya dengan matriks non singular. Bagi para pembaca, penulis menyarankan untuk 

menghitung invers Drazin menggunakan metode lain atau dengan menggunakan matriks yang berbeda, 

kemudian membandingkan hasil yang dilakukan penulis sebelumnya. 
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